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5من 1صفحة 

:على المترشح أن یختار أحد الموضوعین التالیین
الموضوع الأول

)نقاط04: (التمرین الأول
2:فإنّ xه من أجل كل عدد حقیقيتحقق أنّ ) أ)1 3 2(2 1)( 5 6) 2 9 7 6x x x x x x      

: كلا من المعادلتینفيحل) ب   3 2
2 ln 9 ln 7 ln 6 0x x x   

3 26 7 9 2 0x x xe e e     

3:      المتراجحةحل في ) ج 22 9 7 6 0x x xe e e   

)2log: المعادلةفيحل)2 100) 1 log 2 logx x   

)اطنق05: (التمرین الثاني
:في كل حالة من الحالات الآتیة،مع التبریر،أجب بصحیح أو خطأ

1/( )nu علىمعرفة عددیةمتتالیة وموجبة تماما حدودها( )nvعلى معرفةالمتتالیة البـ :lnn nv u

)إذا كانت)أ )nu ّمتقاربة فإن( )nvمتقاربة.
)إذا كانت)ب )nu ّمتناقصة فإن( )nvمتناقصة.
)إذا كانت)ج )nu ّهندسیة فإن( )nvحسابیة.

:الجدول الآتي یمثل سلسلة إحصائیة/ 2
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)النقطة المتوسطة لسحابة النقط تإحداثیا) أ ; )i i iM x yهي 3 ; 10,8



5من 2صفحة 

3,1لسحابة النقط هوالدنیا معامل توجیه مستقیم الانحدار بالمربعات ) ب

)نقاط04: (التمرین الثالث
تین بیضاوین وأربع ییحوي كر 1Uكریات متماثلة، الكیس6كل منها یحوي 3Uو 1U،2Uثلاثة أكیاس متماثلة 
یحوي خمس كریات بیضاء 3Uیحوي ثلاث كریات بیضاء وثلاث كریات حمراء والكیس2Uكریات حمراء، الكیس

.ةكریة واحددون اختیارثم نسحب منه انختار عشوائیا كیس.وكریة حمراء
.شكل شجرة الاحتمالات المتوازنة التي تنمذج هذه الوضعیة)1
؟3Uما احتمال سحب كریة بیضاء من الكیس )2
كریة بیضاء؟سحبما احتمال )3
؟3Uالكیس أن تكون منما احتمال ،بیضاءالكریة المسحوبةعلما أنّ )4

)قاطن07: (التمرین الرابع
I ( الدالة العددیةg معرفة على 0;2:كما یلي( ) 1 lng x x x  

gادرس اتجاه تغیر الدالة ) 1

)إشارة xتبعا لقیماستنتج ثمّ g(1)احسب ) 2 )g x

II( الدالة العددیةf معرفة على 0;كما یلي:ln
( ) 1

x
f x x

x
  

( )fC تمثیلها البیاني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس( ; , )O i j
 

limاحسب ) أ)1 ( )
x

f x


lnیعطى ( 
lim 0

x

x

x
(

احسب) ب
0

lim ( )
x

f x


.ر النتیجة هندسیافسّ ثمّ 

من xه من أجل كلنّ أن بیّ ) أ) 2 0; ّفإن :
2

( )
( )

g x
f x

x

  ّاستنتج اتجاه تغیر الدالةثمf

fل جدول تغیرات الدالةشكّ ) ب

)المستقیم ن أنّ بیّ ) أ) 3 )D1الذي معادلتهy x مقارب مائل للمنحنى( )fC

)ادرس وضعیة ) ب )fCة إلىبالنسب( )D

)من Aن فاصلة النقطةعیّ ) 4 )fCالتي یكون فیها المماس( )T موازیا للمستقیم( )D ّاسماكتب معادلة للمثم( )T

)ارسم ) 5 )D ،( )T و( )fC



5من 3صفحة 

على المجال fاحسب القیمة المتوسطة للدالة) 6 1;3

لثانيالموضوع ا
)نقاط04: (التمرین الأول

:ن مع التبریر الجواب الصحیح الوحید من بین الأجوبة الثلاثة المقترحة في كل حالة من الحالات الآتیةعیّ 
I( المقابلالجدول حسبوزعینمالطاقم الصحي لمؤسسة استشفائیة أعضاء

.عضو من هذا الطاقماختیر عشوائیا
:ختار أنثى هوالمعضواحتمال أن یكون ال)1

1)أ

23
23) ب

60
8) ج

23

: ها طبیبة هوالمختار أنثى علما أنّ عضوالاحتمال أن یكون )2

2)أ

5
2) ب

15
8) ج

23

II (عرف قانون احتمال لتجربة عشوائیةالجدول المقابل ی:
:تباین قانون الاحتمال هو) 1

,1) ج2,5) ب1,12)أ 25

): حادثتین مستقلتین حیثBوAكانت إذا) 2 ) 0, 4p A  ،( ) 0,3p B  ّفإن( )p A Bهو :

0,75) ج0,7) ب0,12)أ

)ةطنق04.5(:التمرین الثاني
2012و2008مادة استهلاكیة بین السنوات واحد منالكیلوغرام الل تغیر سعرالجدول الآتي یمثّ 

السنة20122011201020092008
54321ixرتبة السنة

4,393,953,813,763,64iy1سعرkgبالدولار

.2012و 2008المادة بین سنتي هذه من الكیلوغرام الواحداحسب النسبة المئویة لتغیر سعر ) 1
)ل سحابة النقط مثّ ) 2 ; )i i iM x yفي معلم متعامد.
.النقطة المتوسطة لسحابة النقط السابقةGيحداثیإجد ) 3
0,17:المعادلة المختصرة لمستقیم الانحدار بالمربعات الدنیا هين أنّ بیّ ) 4 3, 40y x )210النتائج مدورة إلى(
.الوتیرة في السنوات القادمةنفسیبقى على ة المادهذهالكیلوغرام الواحد منتغیر سعربفرض أنّ ) 5

4321ix

0,30,10, 40, 2ip

أطباءممرضون
ذكور2512
إناث158



5من 4صفحة 

.2016في سنة من هذه المادة الكیلوغرام الواحد ر سعر قدّ ) أ
؟ادولار 5,61من هذه المادة الاستهلاكیة الواحد یصبح سعر الكیلوغرام سة سنة في أیّ ) ب

)ةطنق04.5: (التمرین الثالث
)المتتالیة العددیة )nu0: معرفة كما یلي 3u ومن أجل كل عدد طبیعيn1؛

2
1

3n nu u  

3nuفإنّ nه من أجل كل عدد طبیعي برهن بالتراجع أنّ ) أ- 1  

)المتتالیةن أنّ بیّ ) ب )nuمتناقصة تماما  .
)المتتالیةاستنتج أنّ ) ج )nuمتقاربة.
)كنلت- 2 )nvأساسهامتقاربة هندسیةمتتالیةq0: حیث 6v  0و 1lim ( ... ) 18n

n
v v v


   

0: بیّن أنّ ) أ
0 1lim ( ... )

1n
n

v
v v v

q
   



.nبدلالةnvالعام الحدن عبارة عیّ ثمّ qساسالأاحسب ) ب
3n؛ nمن أجل كل عدد طبیعيهبرهن أنّ ) ج nu v واستنتج عبارةnu بدلالةn.

)نقاط07: (التمرین الرابع
معرفة على fالدالة العددیة  0;كما یلي :( ) 6(1 2 ) 5xf x x e   

( )fC تمثیلها البیاني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس( ; , )O i j
 

I (1 (احسبlim ( )
x

f x


limیعطى ( .ر النتیجة هندسیافسّ ثمّ  0x

x
xe 


(

.شكل جدول تغیراتهاثمّ fادرس اتجاه تغیر الدالة) 2
)أنشئ ) 3 )fC

)المعادلة ن أنّ بیّ ) أ) 4 ) 3,5f x  تقبل في 0;7 حلین مختلفین، 0,7: حیث 0,8 2,9و 3 

في المجال بیانیا حل) ب 0;7المتراجحة :( ) 3,5f x 

المعرفة علىgبحیث تكون الدالة a،bن العددین الحقیقیینعیّ ) أ)5 0;7بـ :( ) ( ) xg x ax b e  

المعرفة علىhدالة أصلیة للدالة  0;7بـ :( ) 6(1 2 ) xh x x e  

علىfاستنتج دالة أصلیة للدالة ) ب 0;7

II( الكلفة الهامشیةMCلصناعة كمیةx) حیث,من منتوج) بالطنةمقدرxینتمي إلى المجال 0;7

): أيfتنمذج بالدالة ) ( )MC x f x)ملایین الدنانیربالكلفة مقدرة(.
)210تدور النتیجة إلى(فة؟ الكلقیمة هذه وما هي،كمیة المنتوج بحیث تكون الكلفة الهامشیة أقل ما یمكندحدّ ) 1
؟ون دینارملی3,5كمیات المنتوج التي من أجلها لا تتجاوز الكلفة الهامشیةما هي) 2



5من 5صفحة 

.دالة الكلفة الإجمالیة دالة أصلیة لدالة الكلفة الهامشیةر أنّ ذكّ نُ ) 3
): معرفة بـTCالكلفة الإجمالیةن أنّ بیّ ) أ ) (12 6) 5x

TC x x e x k    حیثkعدد حقیقي.
(0)أي (یناردملیون 2المصاریف الثابتة إذا علمت أنّ kد قیمةحدّ ) ب 2TC .(


